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1. Докажите, что через каждую точку гиперболического параболоида проходят
ровно две прямые, все точки которых принадлежат данной поверхности.

2. Система векторов a1, . . . , am линейно независима и каждый ее вектор является
линейной комбинацией векторов b1, . . . , bn. Докажите, что m ≤ n.

3. Докажите, что аддитивная группа вещественных чисел неизоморфна мульти-
пликативной группе ненулевых вещественных чисел.

4. Элементы квадратной матрицы Z имеют вид zij = 1 при j = i + 1 и zij = 0
в остальных позициях. Докажите, что множество всех вещественных матриц,
коммутирующих с матрицей Z, является коммутативной алгеброй, и найдите
ее размерность.


